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Clasa a XII-a 

Problema 1. a)  Să se demonstreze că  1 ,  0
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    Problema 2.
                          Fie funcţia  : ,f a b   care admite primitive şi  0 , .x a b Se consideră funcţia 

 : ,F a b  care satisface condiţiile:

                     1). F este derivabilă pe    0, .a b x

                     2).        0,  , .F x f x x a b x    

                     3). F este continuă în 0x .
     a)  Să se demonstreze că F este o primitivă a funcţiei f .
     b)  Pentru orice funcţie  : , ,g a b  derivabilă cu g continuă , să se demonstreze că funcţia 

f g admite primitive, unde             : , ,  , , .f g a b f g x f x g x x a b      
                

Problema 3. 
                  a)   Fie    : 0, 0,f    o funcţie continuă şi crescătoare. Să se demonstreze că 

     2 2 ,  oricare ar fi 0.
b
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      b) Fie  : ,f a b   o funcţie derivabilă cu    0 şi 0.
b
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f x f x dx   Să se demonstreze 

că     0f a f b  .

Problema 4.   
                  a) Fie  ,G  un grup cu 3 1n  elemente, n  . Să se demonstreze că pentru orice ,a G
există un unic ,x G astfel încât  3 2.x a
                 b) Fie n un număr natural, 2n  şi  ,G  un grup cu 2 1n n  elemente. Ştiind că funcţia 

 : ,  ,nf G G f x x  este un endomorfism al grupului, să se demonstreze că  ,G  este grup abelian.




